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Concursul Leris 2019 - Editiaa Il a

ClasaaVl a

1) Pe dreapta d consideram punctele A, O, B in aceasta ordine iar punctele C si D sunt de o parte si

de alta a dreptei d, astfel incat m(<«AOC) =10 iar m(<xBOD)=%-m(<rBOE) , unde [OE este

bisectoarea unghiului «xBOC . Dacid M se afla pe bisectoarea unghiului <<BOD , sa se arate ca

punctele O, C si M sunt coliniare.
2) Fie M multimea multiplilor lui 36 mai mici sau egali cu 10° , a ciror scriere in baza 10 contine
doar cifrele 4, 6 sau 9.
a) Dati exemplu de un element al multimii M care se scrie numai cu cifrele 4 si 6.
b) Cate elemente ale multimii M se scriu in baza 10 numai cu cifrele 4 si 67
c) Cate elemente are multimea M ?
3)FieneN sil=d,<d,<d,<..<d_, <d, =n,divizorii sii. Stiind cd n=d} +d; , se cere:
a) Aratatica d,=2 .
b) Aflatin.
Succes!
NOTA :
- Toate subiectele sunt obligatorii

- Timp de lucru 2 ore

- Fiecare subiect este notat de la 0 la 7 puncte
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180° —m(<AOC)

1) m(«BOE)= 5 =88 2p
4 0 0
M(XBOD) = —-85" = 20" .. ..ottt 2p
17
1 0 0
m(<):BOM)=E-20 =00 Ip
m(<MOC)=m(<MOB)+m(«BOC)=180° deci M, O, C sunt coliniare..................... 2p
2) 2) EXEMPIU: 4044 . .. oo Ip
b) Elementele multimii M sunt divizibile cu 4 si cu 9, deci se termina in 44,64 sau 96 si
vor avea suma cifrelor 9, 18, 27 SAU 36.......uuuiiiiii e, Ip
Daca ultimele doua cifre ale numarului sunt 44 atunci avem solutiile : 6444 si 4644
Daca ultimele doua cifre ale numarului sunt 64 atunci obtinem 4464........................ 1p

\Vom avea deci trei elemente ale lui M care se scriu numai cu cifrele 4 si 6

c) Cazul 1) Daca ultimele doua cifre ale lui n sunt 44, atunci in configuratia numarului n
vor intra cifrele 4, 6 sau 4, 6, 9
Obtinem numerele : 4644 si 6444 respectiv 46944, 49644, 64944, 69444, 94644, 96444
AJICE 8 NUIMETE. ... u et e e 2p
Cazul Il) Daca ultimele doua cifre ale lui n sunt 64, atunci in configuratia numarului n
vor intra cifrele 4,4 sau 4, 6, 9. Obtinem numerele 4464 respectiv 94464, 49464, 44964
4 S0 I 110114 1<) (T Ip
Cazul 111) Daca ultimele doua cifre ale lui n sunt 96 atunci in configuratia numarului n

vor intra cifrele 6, 6; 4, 4, 4 sau 6, 6, 9



Obtinem numerele 6696, 44496, 66996, 69696, 96696 deci 5 numere...................... Ip

Multimea M contine 8+4+5=17 numere

3) a) Presupunem prin reducere la absurd ca n este numar natural impar................... Ip

Atunci toti divizorii sdi ar fi numere naturale impare deci d; si dJ ar fi

Oy = 2 Ip
b) Relatia n=d; +d; devine n=4+d; .Cum ni2=d}:2=d,:2=>ni4 ......... 2p
DECT Oy =4 o Ip
M= 22 442 268 oo Ip
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